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Rappels sur les successions de deux épreuves indépendantes.

Exercice 1E.1
On lance 2 fois de suite un dé cubique bien équilibré dont les faces sont numérotées de 1 a 6 et on s’intéresse

au nombre de 6 obtenus. On appelle A I’issue « on a obtenu un 6 » et B=A « on n’a pas obtenu un 6».
Quelle est la probabilité d’obtenir deux 6 ?

Exercice 1E.2
On lance 2 fléches sur une cible comportant trois secteurs numérotés 10 ; 5 ; 1 et on s’intéresse au nombre de
points obtenus sachant que la fleche atteint toujours sa cible et :

- la probabilité que la fleche atteigne le 10 est 0,1,

- la probabilité que la fleche atteigne le 5 est 0,4 ,

- la probabilité que la fleche atteigne le 1 est 0,5.
On appelle D I’événement la fleche atteint le 10, C I’événement la fléche atteint le 5 et U I’événement la fléche
atteint le 1.

1) Quelle est la probabilité d’obtenir un score supérieur ou égal a 12 ?

2) Quelle est la probabilité d’obtenir un score pair ?

Exercice 1E.3
On s’intéresse aux familles ayant 2 enfants. On appelle F I’événement « naissance d’une fille » et G « naissance

d’un gargon ». On sait que en France p(F) ~ 0,488 et que p(G) =1- p(F) ~ 0,512.
Quelle est la probabilité d’obtenir deux filles ?

Exercice 1E.4
Une urne contient cing jetons indiscernables au toucher : deux bleus, deux rouges et un noir. L’expérience
aléatoire consiste a tirer au hasard successivement deux jetons de 1’urne avec remise et a noter les deux
couleurs obtenues.
On note B I’événement «tirer un jeton bleu» ; R I’événement «tirer un jeton rouge » et N 1I’événement «tirer
un jeton noir».

a) Construire I’arbre pondéré associé a cette expérience.

b) Déterminer la probabilité d’obtenir 1’issue (R;N), puis celle de I'issue (R;B).

c) On note U I’événement «obtenir un tirage Unicolore». Déterminer la probabilité de U.

Exercice 1E.5
Un dé a quatre face n'est pas équilibré, les probabilités sont :
0,1 pour la face "1", 0,2 pour la face "2", 0,3 pour la face "3" et 0,4 pour la face "4".
On lance deux fois de suite ce dé et on totalise les valeurs obtenues.
1) Quelle est la probabilité d’obtenir un score égal a 8 ?
2) Quelle est la probabilité d’obtenir un score inférieur ou égal a 3 ?
3) Quelle est la probabilité d’obtenir un score supérieur a 6 ?

Exercice 1E.6

On considere trois urnes U;, U,, et U,.

L’urne U, contient deux boules noires et trois boules rouges ; I'urne U, contient une boule noire et quatre
boules rouges ; I'urne U, contient trois boules noires et quatre boules rouges.
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Une expérience consiste a tirer au hasard une boule de U, et une boule de U, , a les mettre dans U,, puis a

tirer au hasard une boule de U,.

Pour i prenant les valeurs 1, 2 et 3, on deésigne par N;, (respectivement R; ) I’événement « on tire une boule

noire de I’'urne U; » (respectivement « on tire une boule rouge de I'urne U; »).

1) Reproduire et compléter 1’arbre de probabilités suivant :

2) a) Calculer la probabilité des événements N; "N, "N5 et N; "R, "N,
b) En déduire la probabilité de I’événement N; W N,.

¢) Calculer de fagon analogue la probabilité de I’événement R; M N;.

3) Déduire de la question précédente que p(N,) =§.

4) Lesévenements N, et N, sont-ils indépendants ?
5) Sachant que la boule tirée dans U, est noire, quelle est la probabilité que la boule tirée de U, soit
rouge ?
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CORRIGE - Notre Dame de La Merci — Montpellier
Exercice 1E.1
On lance 2 fois de suite un dé cubique bien équilibré dont les faces sont numérotées de 1 a 6 et on s’intéresse

au nombre de 6 obtenus. On appelle A l'issue « on a obtenu un 6 » et B = A «onn'a pas obtenu un 6».

Quelle est la probabilité d’obtenir deux 6 ? 1 As
Représentons la situation a I’aide d’un arbre de probabilité, 6
sachant que p(A):1 et p(B):E. 1 A
6 6 6
La probabilité d’avoir deux 6 est 1 p(A; NA,). 6 B2
D’aprés la loi des probabilités conditionnelles : 1 Az
—les événements A, et A, sont indépendants : g 6
B1
1 1 1
A M A = A X A = —X—=—
P(ALNA,)=p(Ay)xp( 2)66 36 % 5

Exercice 1E.2
On lance 2 fleches sur une cible comportant trois secteurs numérotés 10 ; 5 ; 1 et on s’intéresse au nombre
de points obtenus sachant que la fleche atteint toujours sa cible et :

- la probabilité que la fleche atteigne le 10 est 0,1 ,

- la probabilité que la fleche atteigne le 5 est 0,4 ,

- la probabilité que la fleche atteigne le 1 est 0,5.
On appelle D I’événement la fleche atteint le 10, C [’événement la fleche atteint le 5 et U I’événement la fleche
atteint le 1.

1) Quelle est la probabilité d’obtenir un score supérieur ou egal 1

4127 e 20
La probabilité cherchée est, en utilisant la loi des probabilités D1 5 C (19
conditionnelles, les événements étant indépendants : 1 g
10 0 Yoy
p(D,ND,)+p(D;NC,)+p(C,ND,) 10
1 Dz (15)
=p(D,)xp(D,)+p(Dy)xp(C,)+p(Cy)xp(D,) s /m/
I 4
1r,1,4,41_9 0 o G (10)
10 10 10 10 10 10 100 5
2) Quelle est la probabilité d’obtenir un score pair ? 10 Uz (6)
p(DlmD2)+p(ClmC2)+p(ClmU2)+p(UlmCZ)+p(UlmU2) 15—0 %// Dz (11)
:p(Dl)xp(DZ)—i—p(Cl)xp(C2)+...+p(Ul)xp(U2) Ul‘“\//ilio & (6)
1 1 4 4 4 5 5 4 55 e
=X —X— A —X——F—X—F— X — T
10 10 10 10 10 10 10 10 10 10 10

1 16 20 20 25 82
=+ ——t+— =— =
100 100 100 100 100 100

0,82

Exercice 1E.3
On s’intéresse aux familles ayant 2 enfants. On appelle F [’événement « 0,512_-G>
G
0,512
0,488

naissance d’une fille » et G « naissance d’un gargon ».
On sait que en France p(F) ~0,488 et que p(G)=1-p(F) ~0,512.

Quelle est la probabilité d ’obtenir deux filles ?
D’apres la loi des probabilités conditionnelles avec F et F, indépendants :

0,512~ G2
p(F,"F,)=p(F)x p(F,)=0,488x0,488 = 0,238 0,488 F1<
0,488

F2

F2
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Exercice 1E.4

Une urne contient cing jetons indiscernables au toucher : deux bleus, deux rouges et un noir. L’expérience
aléatoire consiste a tirer au hasard successivement deux jetons de ['urne avec remise et a noter les deux

couleurs obtenues.

On note B l’événement «tirer un jeton bleu» ; R [’événement «tirer un jeton rouge » et N [’événement «tirer

un jeton noir».
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a) Construire l’arbre pondéré associé a cette expérience. 2/5_— Bz
b) Déterminer la probabilité d’obtenir I'issue (R;N), puis celle de B: 25 g,
lissue (R;B). 22 157 N,
Loi des probabilités conditionnelles, avec R, et N, indépendants : 215 — Bz
2/5 2/5
2 1 2 R1 Rz
R M N = R X N = —X—-=—

P(RaN,) = P(Ry)x (N ) =55 =5 15\,

2 2 4 2/5 B2

p(leBz):p(Rl)x p(Bz):gxgzg 1/5 o

N1 2

c) On note U I’événement «obtenir un tirage Unicolorey. Déterminer

1/5 N

la probabilité de U.
P(U)=p(B,nB,)+P(RyNR, )+ p(N;NN,)
=p(By)x p(B;)+P(Ry)x p(Ry)+P(N)x p(Ny)

Exercice 1E.5
Un dé a quatre face n'est pas équilibré, les probabilités sont :
0,1 pour la face "1", 0,2 pour la face "2", 0,3 pour la face "3"
On lance deux fois de suite ce dé et on totalise les valeurs obtenues.
1) Quelle est la probabilité d obtenir un score égal a 8 ?
2) Quelle est la probabilité d’obtenir un score inférieur ou égal a 3 ?
3) Quelle est la probabilité d’obtenir un score supérieur a 6 ?
Soit A, B, C et D les événements respectifs « on obtientun 1 »,
« on obtient un 2 », « on obtient un 3 » et « on obtient un 4 ».
Voici I’arbre représentant cette situation :
1) Loi des probabilités conditionnelles :

p(D;D,)=p(D;)x Pp, (D;)=0,4x0,4=0,16
2) P(AL AL )+Pp(A NB,)+p(BNA,)
=0,1x0,1+0,1x0,2+0,2x0,1
=0,05
3) p(ClmD2)+ p(DlmC2)+ p(Dlsz)
=0,3%x0,4+0,4x0,3+0,4%0,4
=0,4

et 0,4 pour la face "4",
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Exercice 1E.6
On considére trois urnes U, U,,et Us.

L’urne U, contient deux boules noires et trois boules rouges ; ['urne U, contient une boule noire et quatre
boules rouges ; ['urne U, contient trois boules noires et quatre boules rouges.

Une expérience consiste a tirer au hasard une boule de U, et une boule de U, , a les mettre dans U, puis a
tirer au hasard une boule de U,.

Pour i prenant les valeurs 1, 2 et 3, on désigne par N;, (respectivement R; ) [’événement « on tire une boule
noire de I'urne U » (respectivement « on tire une boule rouge de ['urne U; »).

1) Reproduire et compléter I’arbre de probabilités suivant :

G
=
=]
Fz

2 N1 49
5 2
R3
94
1 \ 3 —Nj
3 5 2
5 > 5 ~Rs;
Ri 39
4 9 N3
R
5 2
6 —Rs
9
2) a) Calculer la probabilite des événements N, "N, " N5 et N; "R, M Nj.
2 15 2
N, AN, AN, |=—x=x—=—
P(N1N, N ) 55 9 45
2 4 4 32
N; "R, "N
P(Ny 3)= 57579 225
b) En déduire la probabilité de I'événement Ny "N N.
2 32 42
N; ANz )=p(N;AN, AN5 )+ p(N;AR, AN
p( 1 3) p( 1 2 ) p( ) 45 225 225

¢) Calculer de fagon analogue la probabilité de I’événement Ry "N,
p(R,"N3)=p(R; "N, "Ny )+ p(R; "R, N Ny)
3.1 4 3 4 3 12 36 48
X—+—=X—Xx
559 55 9 225 225 225

3) Déduire de la question précédente que p(Nj)= %

N, et R, forment une partition de I’univers, d’apres la loi des probabilités totales :

42 48 _ 90 [45]x2 2
N,)=p(N, "N, )+ p(R; "N

P(Ng)=p(NyNg)+ p(Ry AN3) = 205" 205 225 [45]x5 5

4) Les événements N, et N, sont-ils indépendants ?

42 2 2 4
p(NlmN3):2_25 et p(Nl)Xp(N> 5X5 25

p(NlmNs);t p(Nl)x p(Ns) - les évenements N, et N, ne sont pas indépendants.
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5) Sachant que la boule tirée dans U, est noire, quelle est la probabilité que la boule tirée de U, soit
rouge ?
48
P(RyAN3) o5 48 5 24
pNg(Rl): =S T oo ST
p(Ns) 2 225 2 45
5




