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Exercices sur les suites arithmético-géométriques

Exercice 5A.1
On considere une suite (U ) définie sur N par: Uy =4 et U, =2Up-3.
Soit la suite (Vy,) définie sur N par : V, =U, -3.

1) Quelle est la nature de la suite (Up,).

2) Montrer que la suite (V) est géométrique.

3) Donner I’expression de V|, en fonction de n.

4) En déduire I’expression de U, en fonction de n.

5) Calculer lasomme des 11 premiers termes de (Up ).

Exercice 5A.2

On consideére une suite (up ) définie sur N par : uy =8 et u_., =0,95u,+0,5.

n+1
Soit la suite (v, ) définie sur N par: v =up —10.
a) Déterminer la nature de la suite (vy,).
b) Exprimer les termes de la suite (v, ) en fonction de n.
c) En déduire I’expression de up, en fonction de n.

d) Déterminer la limite des termes de la suite (un) lorsque n tend vers +oo.

Exercice 5A.3
On considére une suite (up ) définie sur N par : uy=-2 et u__,=2u,+0,5.

Soit la suite (vy) définie sur N par: v, =up +0,5.
a) Déterminer la nature de la suite (vy,).
b) Exprimer les termes de la suite (v, ) en fonction de n.
c) En déduire I’expression de up, en fonction de n.
d) Déterminer la limite des termes de la suite (up ) lorsque n tend vers +oo.
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Exercice 5A.1
On considere une suite (Up ) définie sur N par: Uy =4 et U, =2Uy-3.

Soit la suite (Vy,) définie sur N par : Vj, =U, -3.
1) Quelle est la nature de la suite (Up,).
(Up) est une suite arithmético-géométrique.
2) Montrer que la suite (Vn) est géométrique.
Vi =Up—3=2Uq-3-3=2U -6=2(Uy -3)=2xV,
La suite (Vn) est géométrique de raison q =2 et de premier terme V0 =UO -3=1.
3) Donner l’expression de V| en fonction de n.
Vp =Vyxq" =1x2" =2"
4) En déduire ’expression de Uy, en fonction de n.
Vp =Upn -3 donc Uy =V, +3=2"+3
5) Calculer la somme des 11 premiers termes de (Up, ).

Ug+Ug +...+U =(v0 +3)+(v1+3)+...+(v10 +3) =V +V] +...+Vy g +11x3

1_qnombre determes
:VOX +11x3
1-q
11 11
_1x 12 a3 1227 L aa o111, 33- 2080
1-2 -1
u=4
n=0
s=4
for iinrange(1,11)
u=2*u-3
n+=1
s+=u

print("La somme cherchée est S(",n,")=",s)

- Lasomme cherchée est S( 10 )= 2080 )
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Exercice 5A.2

On considere une suite (up, ) définie sur N par : up=8 et u ., =0095u+0,5.

n+1
Soit la suite (vy) définie sur N par : v =up —10.
a) Déterminer la nature de la suite (vp).

~10=0,95up, +0,5-10=0,95u,, —9,5 = O,95(un —%) —0,95(uy —10) =0,95v,,

Yt “Una

Ou:v —10=0,95u, +0,5-10=0,95u, —9,5=0,95(vy +10)—9,5=0,95v,

n+l = Unat
La suite (v, ) est géométrique de raison 0,95.
b) Exprimer les termes de la suite (v ) en fonction de n.

Son premier terme est :
Vo =Yg -10=8-10=-2.
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L’expression de la suite (v, ) est, pour tout neN:
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Vp =V xq" =-2x0,95"

C) En déduire l’expression de up en fonction de n.
Uy =V, +10=-2x0,95" +10

d) Déterminer la limite des termes de la suite (up) lorsque n tend vers +oo.
0<0,95<1 donc: lim 0,95" =0

Par produit et par somme :

lim u, =10
N—+00
2 °
Exercice 5A.3
On considére une suite (up) définie sur N par : uy=-2 et u_, =2u,+0,5.

Soit la suite (vy,) définie sur N par : vy =up +0,5.

a) Déterminer la nature de la suite (vy,).
1
Vi = Unyg 10,9=2Un +0,5+0,5=2up +1:2(Un +Ej:2\/n

Ou: v, =U,,1+05=2un+0,5+0,5=2uy +1= 2(vy—0,5)+1=2v,
La suite (v, ) est géométrique de raison 2.
b) Exprimer les termes de la suite (v ) en fonction de n.
Son premier terme est :
Vo =Ug+0,5=-2+0,5=-15.
L’expression de la suite (V) est, pour tout neN:
Vi :voxq” =—15x2"
C) En déduire I’expression de uy en fonction de n.
Uy =Vp —0,5=-15x2"-0,5
d) Déterminer la limite des termes de la suite (up) lorsque n tend vers -+oo.

2>1 donc: lim 2" =400
N—+00
Par produit et par somme :

N—+00



