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ExercIce 3D.1 Soit f définie sur ]0;+oo[ par f(x)= ,/1+1 . On veut déterminer _lim f (x).
X X—>+0

a. Ecrire f sous la forme de la composée de deux fonctions vou ou I’on précisera les fonctions u et v.
b. Calculer _lim u(x).
X—>+00

EXERCICE 3D.2 Soit f définie sur ]—o;2] par f (x)=+2-x.On veut déterminer Xﬂ)r[loo f(x).

a. Ecrire f sous la forme de la composée de deux fonctions vou ou I’on précisera les fonctions u et v.
b. Calculer lim u(x).
X—>—00

c. Recopier et compléter 1’égalité : Jim f (x) = Jim = .

ExERcICE 3D.3 Soit f définie sur ]-3;0[ par f (x)=cos——. On veut déterminer lim_f (x).
X+3 x—=0

a. Ecrire f sous la forme de la composée de deux fonctions veou oul’on précisera les fonctions u et v.
b. Calculer lim_ u(x).
x—0

c. Recopier et compléter Iégalité : lim f(x) = lim ... = v
Xx=0 Y7  U->..
AUTRE METHODE
EXERcICE 3D.4 Soit f définie sur [1;+oo[ par f(x)= \/x2 -1.

En posant X = x2 —1, déterminer lim f (x).
X—>+00

EXERCICE 3D.5 Soit f définie sur |—o;—1] par f(x)= x2 1.

En posant X = x2 —1, déterminer lim f (x).
X—>—00

EXERCICE 3D.6 Soit f définie sur |—0;2] par f(x)=+-3x+6.

En posant X =-3x+6, déterminer _lim f(x).
X—>—00

EXERCICE 3D.7 Soit f définie sur [—1;+oo[ par f(x)=x—+x+1.
a. Expliquer pourquoi quand on essaie de déterminer y lim f(x) onarrive a une forme indéterminée.

b. Montrer que pour tout x > 0 on a\/x+ 1=x~ / %+%

c. En déduire une forme factorisée de f (x)

d. Déterminer _lim f(x).
X—>+00

ExErcICE 3D.8 Soit f définie sur I = ]0;1] par f(x)= X241
X

Déterminer les limites de f aux bornes de I.

_ \/x2—3x—2

EXERCICE 3D.9 Soit f définie sur [3;+oo[ par f(x) ,

Déterminer _lim f(x).
X—>+00
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CORRIGE — NOTRE DAME DE LA MERCI — MONTPELLIER — M. QUET
EXERCICE 3D.1 Soit f définie sur ]0;+oo[ par f(x)= /1+— . On veut déterminer _lim f(x).
X X—>+0
a. f est la composée de deux fonctions u et v telles que f =vou définies sur ]0;+oo[ par :

1
U:X—1+=— et VZXH\/;

X
b. lim u(x)=_lim 1+==1
X—>+00 X—+0"  yx
c. Jim f(x)= lim v(u(x)) = Jli)nlﬁzl
EXERCICE 3D.2 Soit f définie sur ]—0;2] par f (x)=+2-x.On veut déterminer Xﬂ)rgoo f(x).

a. f est la composée de deux fonctions u et v telles que f =vou définies sur ]—oo; 2] par :

UiX>2—X et VXX

b. lim u(x)=_lim 2—-x=+o.
X—>—00 X—>—00

c. Jim f(x)= lim Ju=-+o.

EXERcICE 3D.3 Soit f définie sur ]-3;0[ par f (x)=cos——. On veut déterminer lim_f (x).
X+3 x—=0

a. f est la composée de deux fonctions u et v telles que f =vou définies sur ]—3;0[ par :

T
U:X——— et V:XH>CcosXx
X+3

b. limu(x)= lim ——=2.
x—0 x>0x+3 3

] ) 1
c. lim f(x)= lim cosu==.
x—0 u_)% 2

EXERcICE 3D.4 Soit f définie sur [1;+oc[ par f(x)= x2 1.

Onpose X=x2—1,ainsi: lim X =-+o0. Ainsi:
X—>+00

VX2 -1= _lim VX =+

lim
X—>+00 X—+00

EXERCICE 3D.5 Soit f définie sur |—o;—1] par f(x)= x2 -1,

On pose X=x%-1 ,ainsi: _lim X =+o00. Ainsi :
X—>—00

lim Vx2—-1=_lim X =+
X—>—00 X—>+00
ExEeRcICE 3D.6 Soit f définie sur |—0;2] par f(x)=v-3x+6.
On pose X=-3x+6 ,ainsi: _lim X =+o0. Ainsi:
X—>—00

Xh)rnoo\/—3x+6 = XIlrr)r \/fz +00

—>+00
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EXERCICE 3D.7 Soit f définie sur [—1;+oo[ par f( )=X—~x+1.

a. Iim X =40 et I|m Jx+1=40 donc I|m f estuneformelndetermlneeoo o0

b. Pourtoutx>0o0na: vx+1= X— X—2 / = iz 1 iz
X X X X X X
1 1

c. Ainsi f(X)=x-+/x+1l=x-X —+—=x1- —+—2
X X X X

. . . 1 1 .
d. lim f= 1im i:OWL.Onpose: x=24iL donc tim 2+t = dim X =0
X—>+00 x  X—>+00 4 2 X x2 Xx—>+0\x 2 X0t

Par différence, on obtient : I|m 1- /1+i2:1
—+00 X X

Par produit : lim x(l— l+i)=+oo
X—>-+00 X x2
ExERcICE 3D.8 Soit f définie sur I = ]0;1] par f(x)= X241
X
On pose X = —x2 +1 , ainsi par quotient et par somme :  lim X =+ et lim X=0"
X x—0t x—1

Seneffet: 0<x<1 < 0<x?<1 et 0<x<1l < 1.1

X
. . 2 1 .
Ainsi : lim ,[-x“+==_lim X =+o
x—0F X X—>+oo
. 2 1 .
lim . [-x“+== lim JX=0
X—1" X X—0*
EXercICE 3D.9 Soit f définie sur 3 +oo par
Xx 2

X2 —3x — 2 _ 1_7 1_7

f(x)= " P 2

On pose X:1—§ ,ainsi: _lim X =1. Ainsi:
X X—>+00

. 3 .
xﬂmoo \/1_ X )I(@l& =1

De plus _lim —E:O Donc par somme = _lim f(x)=1
X—>+0 X X—>+00
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